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Introduccion

"The course of true love never did run smooth" (W.
Shakespeare, A Midsummer Night's Dream, I, 1). Tampoco
es suave el curso de la vida economica: hay en ella
transiciones bruscas y aun cambios discontinuoa. Con
frecuencia no bastan los "ajustes marginales" (Meade,
1964, pagina 6).

El desarrollo economico, en particular, resulta de
una combinacicn de procescs graduales y trayectorias
discontinuas. Los ajustes margineles predominan en
periodos breves, pero a largo plazo los ajustes estruc-
turales son la fuerza motriz que impulsa el desarrollo
econdmico.

Las funciones diferenciables, herramienta tradicio-
nal de la teoria economica, sirven unicamente para
describir ajustes marginales. La manera mas eficaz de
suplir esa deficiencia es el empleo de funciones gene-
ralizadas o distribuciones, cuyas propiedades matema-
ticas han sido investigadas en forma exhaustiva (las

fuentes clasicas sobre el tema son Schwartz, 1966, y
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Gel'fand y Shilev, 1964).

Tales consideraciones nos decidieron hace una de-
cada a iniciar la reformulacion de la teoria economi-
ca con metodos distribucionales. En la ejecucidn de
¢se programa hamos recorrido desde entonces un amplio
territorio: conjuntos de produccion (1984, 1986),con-
juntos de consumo (1988), economias con mercadoa com-
pletos (1990), economias con mercados incompletoa ¥y
relaciones crediticias (1990), equivalencia entre =l
nucleo y el equilibrio competitive (1992).

Wos proponemos ahora extender los metodos distri-
bucionales al estudio del equilibrio social, noecicn
yue comprende tanto las operaciones de mercado cuantao
las acciones no mercantiles dirigidas a obtener ven-
tajas economicas. El equilibrio de mercado y el equi-
librio social no siempre coinciden y pueden diferir

en grado apreciable.

vefiniciones
Sean dos espacios topologicos X e Y,

Una correspondencia F: L—+Y es una aplicacion de

punto a conjunto con valor no vacio en cada xe 4.

Lla correspondencia F es semicontinua superiormente

g8l el conjunto

Iz ¢ £: P(x) < ¥V}

e3 abierto en L para todo conjunto abierto V de Y.

1114



La correspondencla F: X—Y tiene secciones

inferiores abilertas 8l el conjunto

{x.E X: y € F(x)}

¢s abierto para cada ye Y.
Una funcion f(x, y): Xx X+ R\ |t} es

O-diagonalmente cunsi concava en y si para cualquier

conjunto {yl,...,ym}c £, y cualquier punto Yo
contenido en la capsula convexa de {yl,...,ym} 8

cumple la condicion

min £y
J

Una funcion f(x, y): i A X—Hv{t=} es

G, H51$G1 J= l,....:l:l.

O-diagonalmente cuasi convexa en y 8i -f(x, y) es O-

diagonelmente cuasi concava en y (conf. Zhou y Chen,
1988).

Escribiremos clA y coA para indicar la clausura
topologice y la capsula convexa, respectivamente, del
conjunto A. Denotaremos cl¥ la correspondencia

definida por
clF(x) = el(F(x)).
Fasando a las locuciones economicas, el conjunto

de agentes es un conjunto numerable 1.

Con cada ie 1l esociamos 11, un conjunto no
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vaci{o. Sea =TT, . 4;+ Una economis ™ se describe

mediante una coleccion de ternas {Ii, AL, Pil, donde

Ai, Pi designan correspondencias de X en Ii.
Un equilibrio sociel de M es un elemento x* € X

tal que, para cada i€ I, valen

1) x}e cuiix*l,
2) Ei(x'}nxi(x-1=,®’.

La interpretacion econdmica es esta: Ii, conjunto de
acciones tecnicamente posibles para i; Li, subconjunto
de acciones economicamente factibles para i; P., sub-
conjunto de acciones estrictamente preferidas por i;
x1, accion optima para i, en el sentido de que 1 no
tiene ninguna alternativa preferida y factible.

Cuando existe una representacion numerica de las
preferencias, puede hacerse una caracterizacion distinta

pero equivalente del equilibrio social. Sea una funcion

u,:3 L= [~ ve]

i

tal que
u;(y)>u;(x) =iy eolo si yeP, (x).
Agregamos a la notacion los siguientes simbolos:

A=TT1 &

f&] "1t
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-] 1eIN R Ly

e L

L .= T—T
I_j ""‘,J'

Una economia [ se especifica ahora mediante una
coleccion de ternas {Li, Agy ui] ¥y un equilibrio
social de [ es un elemento x* &€ X que satisface. los

requisitos:

1) x; =3 clhi{x'].
2} ui‘{x'} 3 ui{x:i. xi},

para todo X; e li(x"} y cada iel.
Eate concepto de equilibrio social procede de
Borglin y Keiding (1976).

Teorema de existencia

Comprobaremos aqui la existencia de equilibrio
social empleando metodos distribucionales. Haremos
la verificacidn sin epartarnoe por lo demas de las
nipotesis normales en la teoria moderna del equilibrio
economico.

LE#A 1. Ses r‘=1£11, Ay Fi]} una economia

iel

donde, para cada i,

a) X, es un subconjunto no vacio, compacto, convexo
y metrizable de un espacio vectorial topologico
localmente convexo;

o) A;(x) es convexo para todo xeX;

cl clA,

d) A y P

es semicontinua superiormente;

i tienen secciones inferiores abiertes;
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e) X & caPi{x] para todo xe& X.
En tal caso, [ posee un equilibrio amocial.
Demostracion: V. Yannelis y Prabhakar (1983).

TEORZLA 1. Sea T={(4,, A, una economia

Pi}}ié. I
donde, para cads 1,
a) ki es un subconjunto no vacio, cerrado, acotado ¥
convexo del eapacio de distribuciones D';
b) walen los supuestos b-e del lema 1.
En tal caso, [ posee un equlilibrioc social.
Demostracion: D' es un espacio vectorial topmlégicu
localmente convexo. Fuesto que tiene la propiedad de
Heine-dorel, todo subconjunto cerrado y acotado de D'
es compacto. Ademas, siendo D' un espaclo de Hausdorff
bornoldgico, todo subconjunto acotado este contenido
en un subespacio vectorial normable y, por lo tanto,
metrizable. La tesis del teorema resulta de¢ estos
hechos y dul lema 1.
CBSERVACION 1. Ias caracteristicas del espacio de
distribuciones hacen innecesario estipular directamente
gue Ii sea compacto, propiedad que por sf misma carece
de justificacion economica. En cambio es natural pedir
que sea cerrado y ecotado, pues si los recursces fueran
ilimitados el problema economico no se plantearia.
FPasando ahora a la descripeion alternativa dul
equilibrio soeclal, supongamos que las preferencias
pueden representarse numericamente. Introducimos la

funeion Ui: Ax 4= [-=,+°<] definida por la regla

Hi(x, y) = ui(x} - ui{x—i' Fi]'

1118

—



De tal manera,
Pi{x}z{yiﬁ 4y Ui‘:x. y)<0} .

For consiguiente, Pi tiene seccionea inferiores

abiertas s8i y solo si los conjuntoe
{xgX: Ui(x. yl<o}

son sbiertos para cada ye 4. Menos obvia es la
siguiente proposicion.

LEMA 2. Las propiedades:

al Ui es O-diagonalmente cuasi convexa en Yy,

o) xi¢;cu?i[1],

gon equivalentes.

Lemostracion: En primer lugar, a implieca b: v. Tian,
1992, pasina 383. Rucfprucamente, dada b, s8i U, no

i
fuera O-diagonalmente cuasi convexa en jy tendriamos

max Uiirﬁ. EJJ <0,
J
es decir
mj-i fui{.}fci - ui{{lrc}_i; {HJ}II < 0,
j=1l,...,m. For lo tanto,

ui{yuk uii (ya)_y I:Ij]i]
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para todo j. De tal modo,

{:.fj}it Pi{yc}
j=Lly.-.,m. Luego

fyc]i e caPiin].

en contradiccion con la premisa.

OBSERVACION 2. La hipotesis usual de convexidad de las

preferencias es condicion suficiente respecto a las

propiedades consideradas.

TEOREMA 2. Sea M= (X, A ui} e une economia

donde, para cada i,

a)} 4, es un subconjunto no vacio, cerrado, acotado y
convexo del espacio de distribuciones D';

o) ﬁi(xj es convexo para todo x € X;

el clﬁi es semicontinua supericrmente;

d) Ai tiene secciones inferiores abiertas;

e) los conjuntos {xek: Ui[x, ¥} <0} son abiertos para
cada ye X;

) Ui ea O-diagonalmente cuasi convexa en y.

En tal caso, " poses un equilibrio social.

Demostracion: El resultado surge inmediatamente del

lema 2 y del teorema 1.

Conclusiones
Las distribuciones o funciones generalizadas

permiten tratar analiticamente tanto los ajustes
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marginales cuanto los ajustes estructurales del proceso
econdmico. A menudo los cambios de estructura entrafian
operaciones no mercantiles. El equilibrio soeial, que
ademas de las transacciones de mercado refleja las mc—
clones extramercantiles de los individuos y grupos, pue-
de diferir del equilibrio de mercado. Cuando unc y otre
divergen la consecuencla es un estado cronlco de dese-
quilibrio, que se manifiesta alternada o conjuntamente

como desequilibrio de mercado y desequilibrio scclal.

(Wota: Una version anterior de este trabajo ha sido a-
ceptada para publicacion en los Anales de la Academia
Hacionel de Ciencies Exactas, Pisicas y Naturales. El
autor se complace en agradecer los valiosos comentarios
de sus colezas de la Universidaed de Buenos Aires, bFro-
tesores Dres. 5. E. Trione, A. Larotonda y C. Segovia
Fernandez. La responsabilidad, sin embargo, le incumbe
exclusivamente.)
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